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檢定樂透 

壹、研究動機與目的 

自 91年 1月 22日台北銀行發行 091001期樂透彩券以來，由前幾期的開獎資料我們觀
察到連續整數與前後二期出現相同號碼之次數似乎太多。當時我們懷疑可能一般人的直覺會

與數學現象有所出入，另外我們還看到一些奇形怪狀的社會現象。每天打開電視機或翻開報

紙，呈現在眼前的是一大堆樂透明牌的消息，而且很多參加報明牌的特別來賓更是各種類型

的評論節目都可以聽到他們在那邊高談闊論。難道是負責開獎的單位與這些評論人真的有掛

勾情事嗎？還是根本沒有明牌，只是這些電子媒體或平面媒體單位將全國閱聽大眾當成白癡

般地擺佈？因此我們想要一探究竟，真的有所謂「明牌」嗎？如同剛完成的總統大選的開票

之夜，部分電視台猛灌票，害全體國民差點發狂，這些媒體為了收視率不問事實根據的現象

頗值得我們三思。然而我們是否也可以只是依照想當然爾，就可以對這些媒體提出指控呢？

是否在提出我們的批判之前，我麼必須先提出一些客觀的推論與證據，如此方能給國人一點

省思空間。 
本研究論文的目的是以科學的方法提出數據輔以理論做基礎，推論開獎的公正性，而不

致流於想當然爾或是人云亦云隨著別人的論調盲從，進一步匡正社會大眾追求明牌的歪風。 
 
貳、研究過程與方法 
一、文獻探討 

高中數學機率課程談到重複試驗的問題，對於一個成功機率 p的白努利試驗連續做 N次
當中恰有 K次成功的機會記為： 

(1 )N K N K
KC p p −−                                                            （1） 

如果將(1-p)以 q表示，事實上式（1）是二項展開式，
0

( )
N

N N j N j
j

j

p q C p q −

=

+ = ∑ ，第 j=K項。

因此一般機率或統計的書本通稱此種機率分配模式為『二項分配』，以 B(n,p)表示，亦即重複
n次白努利試驗每次成功機率為 p的機率分配。 

 
（一）二項分配 

令 n
PX K= 表示具有B(n,p)分配，重複n次白努利試驗得K次成功的事件，而且 ( )n

PP X K=
表示事件 n

PX K= 的機率。因此， 
( )n

PP X K= = (1 )n K n K
KC p p −− 。                                               （2） 

 
（二）期望次數：重複 n次白努利試驗每次成功機率為 p的期望成功次數，以 µ表示。 

µ = ( )n
PE X  

=
0

(1 )
n

n k n k
k

k

k C p p −

=

⋅ −∑  

= 1 1
1

1

(1 )
n

n k n k
k

k

np C p p− − −
−

=

⋅ −∑  

= 1 1
1

1

(1 )
n

n k n k
k

k

np C p p− − −
−

=

−∑  
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= 1( (1 ))nnp p p −+ −  = np。                                        （3） 

 
（三）變異數：即離均差平方之期望值，也就是標準差的平方，以 2σ 表示。 

2σ = 2[( ) ]n
pE X µ−  

= 2 2[( ) 2 ( ) ]n n
p pE X E Xµ µ− +  

= 2 2[( ) ]n
pE X µ− 。 

因為 
0

!
[ ( 1)] ( 1) (1 )

!( )!

n
n n k n k
p p

k

n
E X X k k p p

k n k
−

=

− = − −
−∑  

=
2

!
(1 )

( 2)!( )!

n
k n k

k

n
p p

k n k
−

=

−
− −∑  

= 2 2

2

( 2)!
( 1) (1 )

( 2)!( )!

n
k n k

k

n
n n p p p

k n k
− −

=

−
− −

− −∑  

= 2( 1)n n p− 。 
        又   2 2 2[ ( 1)] [( ) ] ( ) ( ) ( )n n n n n n n

p p p p p p pE X X E X X E X E X E X µ− = − = − = −  

           2 2( ) ( 1)n
pE X n n p µ⇒ = − + ， 

        因此 2σ = 2 2[( ) ]n
pE X µ− = 2 2( 1)n n p µ µ− + − = (1 )np p− 。                      （4） 

標準差σ = (1 )np p− 。 
 

（四）樣本成功次數與樣本平均每次成功次數： 

每次成功機率為 p的白努利試驗重複 n次所得成功次數，稱為樣本成功次數。樣本成功
次數除以 n，稱為樣本平均每次成功次數以 X 表示，也就是平均每做一次白努利試驗的成功
次數，通常用來估計每次試驗之成功機率 p。 

1 ,
0 ,i

i
X

i


= 


第 次成功

第次失敗
， 

樣本成功次數為K：
1

n
n
P i

i

X K X K
=

= ⇔ =∑ ， 

樣本平均每次成功次數 X ：
1

1 n

i
i

X X
n =

= ∑ 。 

在一個重複 n次的白努利試驗中也就是二項式分配的機率模式，我們還可以探討累積機
率分配或累積次數分配，其目的是利用 n次試驗之成功次數若包含於某一段範圍內的話，我
們就接受某一個原始的假設，因為在該假設成立之下，由累積機率分配知道成功次數包含於

這一範圍內的機率特別高。相反地，成功次數若不在該一範圍內，我們就拒絕接受該原始的

假設。因此無論以下累積或以上累積機率分配在提供一個科學性的判斷依據上將會扮演舉足

輕重的角色。 
 

（五）樣本變異數： 

樣本與樣本平均每次成功次數差的平方之平均數叫做樣本變異數，通常用來估計
2

n
σ 。 
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樣本變異數 2 2

1

1
( )

n

i
k

S X X
n =

= −∑ ， 

然而為了估計 2σ 的正確性會將 2S 分母調整為n-1，稱為不偏估計，如下式表示。 

樣本變異數 2 2

1

1
( )

1

n

i
k

S X X
n =

= −
− ∑ 。 

所謂不偏估計就是重複無限多次估計時，這些估計值的平均恰好為被估計之對像，亦即 
2

2( )E S
n

σ= 。 

樣本變異數的平方根叫做樣本標準差 S。另外樣本平均數和樣本標準差也可以用來估計母體
期望值的可能範圍。在章節參三當中將有進一步說明如何選取母體期望值的可能範圍。通常

母群體的變異數不知道時才用樣本變異數來估計母體期望值的可能範圍。 
 
（六）範例圖形 

1、機率分配散佈圖，圖表(1)以 n=16，p=0.55為例： 
16
0.55( )P X K= 之最大值發生在 K=9，期望次數 16

0.55( ) 16 0.55 8.8E X = × = 。 

變異數 2σ = (1 )np p− =16 0.55 0.45× × = 3.96。標準差σ = (1 )np p− = 1.98997487。 
 

2、機率分配散佈圖，圖表(2)以 n=16，p=0.5為例： 
16
0.5( )P X K= 之最大值發生在 K=8，期望次數 16

0.5( ) 16 0.5 8E X = × = 。 
變異數 2σ = (1 )np p− =16 0.5 0.5× × = 4。標準差σ = (1 )np p− = 2。 

變異數的單位是觀察值單位的平方，標準差的單位與原來觀察值的單位一致，因此兩者

可依情況互相換算，功能也有相類似性。標準差接近離均差的期望值，可以表示資料分布的

離散情形，統計上又可用來估計統計數值的誤差範圍，可信度的大小。 
由圖表（1）與圖表（2），知道 ( )n

PP X K= 之最大值發生的 K值與期望次數 ( )n
PE X 有密

切的關係，K值是與期望值最接近的整數。這個觀察是直覺式的印象在此我們不做深入的探
討，因為它與本篇研究論述關聯性不強。我們不做證明。 
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K P(X=K) n= 16 p= 0.55
0 2.83E-06
1 5.53E-05
2 0.000507
3 0.002891
4 0.011483
5 0.033685
6 0.075479
7 0.131788
8 0.181209
9 0.196869
10 0.168433
11 0.112288
12 0.057184
13 0.021505
14 0.005632
15 0.000918
16 7.01E-05

圖表(1)二項分配
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K P(X=K) n= 16 p= 0.5
0 0.000015
1 0.000244
2 0.001831
3 0.008545
4 0.027771
5 0.066650
6 0.122192
7 0.174561
8 0.196381
9 0.174561
10 0.122192
11 0.066650
12 0.027771
13 0.008545
14 0.001831
15 0.000244
16 0.000015

圖表(2)二項分配
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3、累積分配，圖表(3)、圖表(4)以 n=32，p=0.55682828為例： 
32
0.55682828(12 23)P X≤ ≤ = 32

0.55682828(11 24)P X< < = 1-0.012388-0.019598 =0.968014表示重複做 32次每

次成功機率 0.55682828的白努利試驗，成功次數介於 12與 23之間的機率為 0.968014。反之，
成功的次數小於 12次或大於 23次的機會只有 0.012388+0.019598=0.031986。 
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K P(X=K) 以下累積 以上累積 n= 32 p= 0.55682828
0 4.9E-120.000000 1.000000
1 1.97E-100.000000 1.000000
2 3.84E-090.000000 1.000000
3 4.82E-080.000000 1.000000
4 4.39E-070.000000 1.000000
5 3.09E-060.000004 1.000000
6 1.75E-050.000021 0.999996
7 8.16E-050.000103 0.999979
8 0.000320.000423 0.999897
9 0.0010730.001496 0.999577
10 0.0031010.004596 0.998504
11 0.0077910.012388 0.995404
12 0.0171320.029520 0.987612
13 0.0331160.062636 0.970480
14 0.056470.119106 0.937364
15 0.0851430.204249 0.880894
16 0.1136650.317913 0.795751
17 0.1344140.452328 0.682087
18 0.1407390.593067 0.547672
19 0.1302980.723365 0.406933
20 0.1064140.829779 0.276635
21 0.0764030.906182 0.170221
22 0.0479990.954181 0.093818
23 0.0262210.980402 0.045819
24 0.0123550.992757 0.019598
25 0.0049670.997724 0.007243
26 0.001680.999405 0.002276
27 0.0004690.999874 0.000595
28 0.0001050.999979 0.000126
29 1.82E-050.999998 0.000021
30 2.29E-061.000000 0.000002
31 1.86E-071.000000 0.000000
32 7.3E-091.000000 0.000000

圖表(3)二項分配機率函數
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)

圖表(4)二項分配以下累積機率函數
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如果將圖表(3)、(4)視為連續函數並將較不可能發生的偏大與偏小次數切除，也就是將以
上與以下累積各0.025切除如下圖表(4-1)，中間的次數介於12與23之間是比較可能發生處，

此處發生的機率約0.95。 

012345678910
11

12

13

14

15

16

17
18

19

20

21

22

23

24
2526272829303132

0
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0.08

0.1

0.12

0.14

0.16

0 5 10 15 20 25 30 35
K

P(X
=K
)

 成功次數K

圖表(4-1)累積分配切割圖

以上累積
0.025

以下累積
0.025

  
二、42選 6小樂透 
（一）出現連續整數的機率： 

由 1至 42正整數當中取出 6個數字方法數有 42
6C = 5245786。被選的 6個數當中含有連
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續整數的方法數： 
令開獎球號依先後順序 1 2 3 4 5 6, , , , ,X X X X X X ， 

開獎球號由小而大 (1) (2) (3) (4) (5) (6), , , , ,X X X X X X 。 

1 (1)

( ) ( 1)

,

, 2,3,4,5,6j j j

d X N

d X X N j−

 = ∈


= − ∈ = o
                                         （5） 

因為1 37, 1,2,3,4,5,6jd j≤ ≤ ∀ = 而且 (6) 1 2 3 4 5 66 42X d d d d d d≤ = + + + + + ≤  

因此，最後一個不等式正整數解共有 7 42
36 6H C= = 5245786組，也就是全部方法數。 

開獎球號有連續整數方法數 

2 3 4 5 6, , , ,d d d d d⇔ 至少一個變數為 1之正整數解個數。 
⇔ 2 2 3 3 4 4 5 5 6 61, 1, 1, 1, 1d d d d d d d d d d′ ′ ′ ′ ′= − = − = − = − = − 至少一個變數為 0之非負整數解個

數。 
⇔ −全部方法數 { 2 3 4 5 6, , , ,d d d d d′ ′ ′ ′ ′皆為正整數方法數}。 

(6) 1 2 3 4 5 66 42X d d d d d d≤ = + + + + + ≤ 而且 2 3 4 5 6, , , ,d d d d d′ ′ ′ ′ ′皆為正整數解個數： 

1 1 2 2 3 3 4 4 5 5 6 61, 1, 1, 1, 1, 1d d d d d d d d d d d d′ ′′ ′ ′′ ′ ′′ ′ ′′ ′ ′′ ′= − = − = − = − = − = − 為非負整數， 

1 2 3 4 5 6 31d d d d d d′ ′′ ′′ ′′ ′′ ′′+ + + + + ≤ 非負整數個數 7 37
31 31 2324784H C= = ， 

開獎球號有連續整數方法數 
7
315245786 5245786 2324784 291002H− = − = 。                               （6） 

開獎球號有連續整數機率 

2921002
0.55682828

5245786
= 。                                                     （7） 

（二）X j的機率分配： 

由 42個號碼球任意取出一球，球號數記為 1X 。由於每個球被選中的機會均等，機率分 

配很均勻，因此機率函數可以定義為， 1

1
( ) , {1,2,3, ,42}

42
P X K K= = ∈ L 。               （8） 

第一個被選取的球號數記為 1X 不放回，第二個被選球號數記為 2X 。 2X 的機率函數求法， 

2 2 1

1 2 1

( ) ( ), {1,2,3, ,42}
41 1 1

( ) ( )
42 41 42

P X K P X K X K K

P X K P X K X K

= = = ∩ ≠ ∈

= ≠ = ≠ = ⋅ =

L

o
                             （9） 

同理，第一、二個被選取的球號數分別記為 1X 、 2X 不放回，第三個被選球號數記為 3X 。 3X

的機率函數求法， 

3 1 1 2 3 1 2

41 40 1 1( ) ( ) ( ) ( )
42 41 40 42

P X K P X K P X K X K P X K X K X K= = ≠ ≠ ∩ ≠ = ≠ ∩ ≠ = ⋅ ⋅ = o       （10） 

4 5 6, ,X X X 的機率函數求法， 

4

41 40 39 1 1( ) , {1,2,3, ,42}
42 41 40 39 42

P X K K= = ⋅ ⋅ ⋅ = ∈ L o                                  （11） 
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5

41 40 39 38 1 1( ) , {1,2,3, ,42}
42 41 40 39 38 42

P X K K= = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ∈ L o                               （12） 

6

41 40 39 38 37 1 1( ) , {1,2,3, ,42}
42 41 40 39 38 37 42

P X K K= = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ∈ L o                            （13） 

（三） ( )X j 的機率分配： 

1. 假設 ( )X j K= ,則 (1) ( 1), , {1,2, , 1}jX X K− ∈ −L L 且 ( 1) (6), , { 1, 2, ,42}kX X K K+ ∈ + +L L 。因此 
對於序號 1,2,3,4,5,6j = ，獎號 , 1, 2, , 36K j j j j= + + +L  

1 1 42
1 1 6

( ) 42
6

P(X )
K K
j j

j

C C C
K

C

− −
− −= =

1 ( 1)! (42 )!
5245786 ( 1)!( )! (6 )!(36 )!

K K
j K j j j K

− −
= ⋅ ⋅

− − − + −
。              （14） 

2. 圖表(5)有序獎號 ( )X j 理想機率分配表： 

K X(1) X(2) X(3) K X(1) X(2) X(3) K X(1) X(2) X(3)
1 0.142857 42 15 0.015389 0.046838 0.050741 28 29 0.000250.0038160.020609 14

2 0.125436 0.017422 41 16 0.01254 0.042749 0.052042 27 30 0.000150.0027360.017027 13

3 0.109756 0.031359 0.001742 40 17 0.010128 0.038583 0.052614 26 31 8.81E-050.0018870.013682 12

4 0.095685 0.042214 0.004824 39 18 0.008103 0.034436 0.052473 25 32 4.80E-050.0012410.010637 11

5 0.083095 0.05036 0.008887 38 19 0.006414 0.030384 0.051653 24 33 2.40E-050.0007690.007942 10

6 0.071866 0.056145 0.013611 37 20 0.00502 0.026495 0.0502 23 34 1.07E-05 0.000440.005637 9

7 0.061884 0.059888 0.018715 36 21 0.003879 0.022818 0.048172 22 35 4.00E-060.0002270.003743 8

8 0.053044 0.061884 0.023955 35 22 0.002956 0.019396 0.045637 21 36 1.14E-06 0.00010.002268 7

9 0.045243 0.062404 0.029122 34 23 0.002217 0.016255 0.04267 20 37 1.91E-073.43E-050.001201 6

10 0.038388 0.061695 0.034039 33 24 0.001633 0.013416 0.039355 19 38 7.05E-060.000508 5

11 0.03239 0.059981 0.03856 32 25 0.00118 0.010889 0.035777 18 39 0.000134 4

12 0.027166 0.057466 0.042568 31 26 0.000833 0.008674 0.032026 17 40 3

13 0.022638 0.054332 0.045973 30 27 0.000572 0.006765 0.028189 16 41 2

14 0.018735 0.050741 0.048711 29 28 0.000382 0.005152 0.024356 15 42 1
X(6) X(5) X(4) k X(6) X(5) X(4) k X(6) X(5) X(4) k

圖表(5)有序獎號機率分配表

 

3. 圖表(6)有序獎號 ( )X j 理想機率分配函數圖形： 

圖表(6)有序獎號理想機率分配圖
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三、開獎過程公正性檢定 

我們將台北銀行公告的 91年 1月 22日 091001期至 93年 3月 26日 093025期止共 224
期的樂透獎號整理好，參見附錄之圖表，並節錄部份資料於圖表（7），表中分別列出原始落
球順序獎號與大小排序獎號。 
（一）首先，我們利用統計學之假說檢定方法，來檢驗開獎號碼當中連續整數出現的成功次

數是否合乎理想機率分配模式。我們將前後連續 224期的樂透獎號，每連續 32期劃分成一組，
總共分成193組。例如第1組試驗包含091001期~091032期，第 2組試驗包含091002期~091033
期，依此類推。因為每次開出 6個獎號中出現連續整數的理想機率為 0.55682828，由圖表(3)、
圖表(4)得知，每連續 32期開獎，成功出現連續整數次數介於 12次與 23次之間的機率約為
0.968014。換句話說，如果連續 32期中，成功出現連續整數次數為 12，13，L，23當中任
何一個數字的話，我麼就有 0.968014的信心支持該連續 32期開獎的公正性。當成功出現連
續整數次數小於 12次或大於 23次時，我麼就只有 0.031986的信心支持連續 32期開獎的公
正性。果真如此，我們寧可不支持開獎是公正的。另外由圖表（7）中第 17、18欄知道當第
22組資料被支持開獎公正性之後，第 23組資料被拒絕開獎公正性，然而這兩組資料當中有
三十二分之三十一的資料是共同的，判斷結果兩相矛盾。這由資料的分組可知道，因為第 1
組試驗資料是取自第 091001期至 091032期開獎號碼，第 2組試驗資料是取自第 091002期至
091033期開獎號碼。所以，我們僅能取獨立的第 1，33，65，97，129，161，193組試驗的
成功次數當作檢定依據。當我們選取這七組資料作檢定時，就相當於重複七次白努利試驗的

二項分配 B(7, 0.968014)。 
（二）其次，我們利用樣本成功次數與樣本變異數寫出母群體的期望成功次數可能範圍，這

個區間又叫做母群體的期望成功次數的信賴區間。假若信賴區間包含公正性理想母群體的期

望成功次數，我們便接受開獎公正性。因為 

理想的母群體的期望成功次數 = np =224×0.55682828 = 124.73， 
附錄圖表與圖表（7）第 16欄表示全部 224次試驗共有 121次成功， 

母群體的標準差 = (1 ) 224 0.55682828 (1 0.55682828)np p− = × × − =7.434824， 

取母群體的期望成功次數信賴區間為121± 7.434824即為區間（113.565176, 128.434824），由於以

下累積 224
0.55682828(113 ) 0.066P X≤ = ，以上累積 224

0.55682828( 129) 0.307P X ≥ = 。因此取區間（114, 128）為信

賴區間，在公正情況之下該區間包含實際成功次數機率達到 1- 0.066- 0.307 = 0.627，因此我

們也推定包含母群體的期望成功次數機率達到 0.627。 

另外，我們截取區間（114, 128）當作母群體的期望成功次數的信賴區間時，捨去的以

下累積 224
0.55682828(113 ) 0.066P X≤ = 和以上累積 224

0.55682828( 129) 0.307P X ≥ = 似乎兩端不平衡。康熙版數

學課本提到統計量的標準化問題，當隨機選取的資料量足夠大而且彼此獨立時，利用標準化

統計量具有標準常態分佈就可以解決兩端不平衡的問題。 

（三）最後，我們利用統計學的適合度檢驗，來驗證連續 224期開獎號碼之有序獎號 ( )X j 的

相對次數分配與 ( )X j 的機率分配的適合度是否足夠支持開獎的公正性。我們使用的是皮爾森-
卡方統計， 
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236
2
( )

( 224 )
, 1,2,3,4,5,6

224

j
i i

j
i j i

f
X j

π
π

+

=

−
= =∑                                           （15） 

式（15）中 i表示獎號，j表示有序獎號由小而大第 j個，fi表示連續 224期有序獎號碼中 ( )X j =i

發生次數， iπ 表示連續 224期有序獎號碼中 ( )X j =i的理想機率，224× iπ 表示理想發生次數。 

由式（14）與圖表(5)知道 ( )X j 的理想機率分配 iπ ，連同連續 224期有序獎號碼中 ( )X j =i

發生次數 fi參考圖表（8），代入皮爾森-卡方統計式（15）中。若樣本發生次數 fi與理想次數

之差距過大，則式（15）的分子會變大，皮爾森-卡方統計數值就太大，因此我們便沒有足夠

信心支持開獎的公正性。統計書本建議，資料個數最好取資料分類的 4至 5倍，下結論時比

較客觀。由於獎號分成 42個不同整數，理想的資料個數 168到 210，我們取 224期資料來下

結論應該足夠。事實上對於 j=1,2,3,4,5,6任何一個有序獎號 ( )X j 資料分類只有 37類，而不是

42類，因為 (1)1 37X≤ ≤ ， (2)2 38X≤ ≤ ， ( ) 36jj X j≤ ≤ + ，取 224期的資料量相當於 37的 6倍應

該足夠，但是資料量太大也有缺點，接下來討論時我們會詳加說明。 
 

連續整數
1成功
0失敗

91001 103213 4 93337 4 91013323337 1
91002 28311635 630 2 61628323335 2 1

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
91032 4230172715 7 5 71517273042 5 0 20 1 1

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
91053 1829 72619 533 5 71819262933 1 23 1 22
91054 27 9 2 1393726 1 2 927373926 1 24 0 23

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
91064 3828 81721 915 8 91721283815 1 20 1 33

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
91096 1011144013163210111314164032 1 22 1 65

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
92029 39122214 84138 8121422394138 0 12 1 97

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
92061 9 12225121642 1 91216222542 0 13 1 129

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
92093 33317 8342438 3 81724333438 1 16 1 161

: : : : : : : : : : : : : : : : : : :
93021 173337 811 712 7 81117333712 1 18 1 193

圖表 (7)開獎號碼

期別 原始落球順序 特 大小排序號碼 特

每一組連
續32期
成功次數

0.968信
心支持
公正性 組別

 
(詳細表格見附錄) 
 

至於皮爾森-卡方統計多少以下才接受開獎公正性，這是統計學比較深入的部分我們實在

不甚瞭解為何機率分佈具有卡方分佈，老師建議我們先使用其結果即可，我們參考統計書本

如下： 

式（15）具有卡方分配，自由度為項數再減掉 1，因此（15）所描述的統計量具有 36個

自由度。 
 

肆、研究結果 

一、我們選取獨立的第 1，33，65，97，129，161，193組試驗結果共有 7次成功，這 7
組試驗資料具有 B(7, 0.968014)。由二項分配機率模式知道： 

7
0.968014( 5) 0.01930157P X ≤ = ， 7

0.968014( 6) 0.203526247P X ≤ = 。如果這七組成功次數為 6次或 7次

時，我們有 1-0.01930157 = 0.98069843的信心接受開獎的公正性。因為總共 7次成功，所以
我們接受開獎公正性的假說。這樣的檢驗，縱使開獎本身很公正也只有 0.98069843的機率能
通過公正性檢驗，卻有 0.01930157的機率會被誤判為不公正。 
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二、圖表（7）第 16欄告訴我們全部 224次開獎中，開出連續整數共有 121次，成功次
數屬於期望次數正負 1個標準差區間內 124.73 ± 7.434824亦即（118, 132）範圍內。因此我們
也接受開獎公正性的假說。另外由二項分配機率模式知道： 

224
0.55682828(109 ) 0.020538514P X≤ = ， 7

0.968014( 140) 0.02293704P X ≥ = ，為了達成兩個尾端平衡大約各

為 0.02，我們可以選取信賴區間為（ 110, 139），因為這個區間包含 121，我們將有 0.956524446
的信心支持開獎公正性。 

 
三、最後我們利用皮爾森-卡方統計檢驗有序獎號的次數分配與理想分配的適合度，我們

進一步整理出有序獎號的次數分配表如圖表(8)，將圖表(5)與圖表(8)同時代入式（15）得到六
個有序獎號之皮爾森-卡方統計值： 

2
(1) 24.868009X = ， 2

(2 ) 40.26985X = ， 2
(3) 32.0097X = ， 2

(4 ) 34.76984X = ， 2
(5) 49.2998X = ， 2

(6) 25.89596X = 。 

對照圖表（9）自由度 36之卡方表數值，縱使卡方值最大的 2
(5) 49.2998X = 仍然滿足 0.95之信心

支持開獎公正性。因此有序獎號次數分配通過皮爾森-卡方適合度統計檢驗。 
 

號碼X(1) X(2) X(3) X(4) X(5) X(6) 號碼X(1) X(2) X(3) X(4) X(5) X(6) 號碼 X(1) X(2) X(3) X(4) X(5)
1 31 15 6 9 15 7 0 0 29 0 0 6 8 9 4
2 22 6 16 1 4 12 4 1 0 30 0 0 8 7 10 0
3 21 5 0 17 1 10 13 6 1 0 31 0 1 4 8 13 4
4 25 7 1 0 18 1 7 12 6 2 1 32 0 0 4 6 1311
5 12 16 1 0 0 19 1 11 14 4 2 0 33 0 0 1 14 19 6

6 18 11 1 0 0 0 20 1 13 7 8 5 1 34 0 0 3 10 1413

7 19 5 4 1 0 0 21 2 4 13 15 3 0 35 0 0 0 7 1213
8 10 12 3 0 1 0 22 0 3 12 10 4 0 36 0 0 0 4 1816

9 14 10 10 2 0 0 23 1 2 11 13 3 1 37 0 0 0 3 1618

10 7 19 4 1 0 0 24 1 3 7 18 8 1 38 0 0 1 1011

11 13 17 7 0 0 0 25 0 4 7 13 4 3 39 0 0 1224
12 8 18 15 2 0 0 26 0 0 8 11 7 2 40 1 032
13 7 11 6 3 1 0 27 0 3 3 8 18 2 41 333

14 2 11 10 5 2 0 28 0 2 2 18 13 5 42 23

圖表(8)自091001期~093025期共224期有序獎號次數分配表

 
 

 

 
圖表（9）Critical Points of the Chi Square Distribution  

 Cumulative probability  

 0.005 0.010 0.025 0.05 0.10 0.25 0.50 0.75 0.90 0.95 0.975 0.99 0.995 

D.F.   

34  16.5  17.8 19.8 21.7 24.0 28.1 33.3 39.1 44.9 48.6 52.0 56.1 59.0  
35  17.2  18.5 20.6 22.5 24.8 29.1 34.3 40.2 46.1 49.8 53.2 57.3 60.3  

36  17.9  19.2 21.3 23.3 25.6 30.0 35.3 41.3 47.2 51.0 54.4 58.6 61.6  
37  18.6  20.0 22.1 24.1 26.5 30.9 36.3 42.4 48.4 52.2 55.7 59.9 62.9  
38  19.3  20.7 22.9 24.9 27.3 31.8 37.3 43.5 49.5 53.4 56.9 61.2 64.2  



SA3-075-檢定樂透(成果報告書) 

 13 

This public table is in the public domain. It was produced using APL programs written by the author,  
William Knight / Univ. of New Brunswick / Canada  

 
伍、討論 

在應用統計的理論處理檢定問題時常遇到以下兩大類的情形：第一種已知理想的機率模

式，想要檢驗實際數據是否符合理想模式；第二種對於母群體的機率模式毫無所悉想要從實

際操作所得之數據推論母群體的機率模式，我們從教科書上知道這其中又細分為母群體期望

值未知與變異數未知等各種情形。由於我們的目的是檢定樂透開獎過程與結果的公正性，對

北銀的開獎過程檢驗即屬於第一種情形，想要檢驗實際數據是否符合理想的公正機率模式。

我們使用了三個檢驗方法來檢驗開獎過程的公正性，三個檢驗結果均呈現過去的連續 224期
開獎是公正的。事實上我們也可以只使用一個方法即可，即直接採取原始的 224期資料做檢
驗，這是教科書介紹的方法，也就是我們做的第二種檢驗方法。在第一種檢驗時，選取獨立

的七次連續試驗具備二項式分佈 B(7, 0.9680)，我們選擇從獨立的連續 32期開獎資料才得到一
個檢驗值，總共得到 7個檢驗值。目的是為了修正一般教科書檢驗方法的缺點。我們將結果
討論如下： 

圖表（7）第 16欄表示全部 224次試驗共有 121次成功，我們利用母群體期望成功次數
與標準差取得信賴區間121± 7.4348即為區間（113.5652, 128.4348），也就是成功次數加減一個標
準差，這是當母群體的期望成功次數未知的情況時用來估計母群體的期望成功次數落入多大

範圍使用的。事實上理想的母群體的期望成功次數 np =224×0.5568 = 124.73包含於這個信賴
區間內，台北銀行可以利用這個檢驗方法從事檢驗開獎機器的公正性。縱使公正的機器與公

正的人士操作機器能通過公正性檢驗的機率也只有 1- 224
0.5568( 129)P X ≥ - 224

0.5568(113 )P X≤ ≈ 0.627。這個

方法是教科書的方法，但是不能檢驗成功次數是否過度集中，也就是說 121次成功與另外 103
次失敗過度集中時不是公正開獎，卻無從檢驗起。因此我們自創第一種檢驗方法，將 224期
每段 32期分段檢驗，假設成功與失敗過度集中時，必定通不過二項式分佈 B(7, 0.9680)的檢驗，

我們自創的第一種檢驗方法可以檢驗是否過度集中的問題。至於為何每段是 32期是因為大數
法則告訴我們期數越大越好，老師告訴我們最好取 30期以上，另外每季恰好開獎 32期也是
一個原因。 

另一方面，以賣出開獎機器的公司立場而言，他們相信機器是公正無誤的，因此會檢驗

台北銀行的操作過程是否公正無私。基於本身的立場，他們會取母群體期望成功次數加減一

個標準差124.73± 7.434824，亦即區間（117.2952, 132.1648），做為公正操作過程成功次數的信賴
區間。若該區間包含實際成功次數，就接受台北銀行的操作過程公正無私。根據二項機率分

配得知： 

224
0.5568( 117)P X ≤ = 0.1654與 224

0.5568( 133)P X ≥ =  0.1479，因此 224
0.5568(118 132)P X≤ ≤ = 0.6867。假設台

北銀行操作過程公正條件成立之下能通過檢驗的機率大約只有 0.6867。以上所敘述有關嚴格

檢驗，縱使公正開獎通過檢驗機率小於 0.7之概念可以用以下圖表（10）解釋： 
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當被檢定的值不在公正性可被接受的範圍內時我們將拒絕接受開獎是公正的，它發生的機率

如圖表（10）紅色區域面積表示，然而當被檢定的值在可被接受的範圍內時我們接受開獎是
公正的，它發生的機率以黃色區域面積表示，也就是接受公正開獎時的信賴度。另外假設開

獎不公正時如圖表（11）所示，被檢定的值有可能發生在公正性可被接受的範圍內，如此將
導致於誤判為公正的，此事件發生的機率為黃色區域面積。 

在章節參三（二）提到統計量的標準化問題，當隨機選取的資料量足夠大而且彼此獨立

時，利用標準化統計量具有標準常態分布就可以解決不平衡的問題。在這裡可以看出：取母

群體期望成功次數加減一個標準差124.73± 7.4348，亦即區間（117.2952, 132.1648）的機率約

0.68，而且母群體期望成功次數與加減一個標準差之間的機率分別約為 0.34，相當符合資料

量足夠大而且彼此獨立時可以標準化成為常態分佈的性質。觀察以下運算式說明： 

224
0.5568( 117)P X ≤ = 0.1654， 224

0.5568( 124)P X ≤ = 0.4867， 

⇒ 224
0.5568(118 124)P X≤ ≤ = 0.4867－0.1654＝0.3213， 224

0.55682828(125 132)P X≤ ≤ = 0.6867－0.3213＝

0.3654。 
因此區間（117.2952, 132.1648）的機率約 0.68，而且期望成功次數之上下各約 0.34是一個合理
的估計。 
我們還可以引入更複雜的情況加以說明各方立場，在章節參一（四）、（五）提到樣本成

功次數與樣本變異數（為了方便，我們不採用不偏估計值）， 

樣本成功次數為K：
1

n
n
P i

i

X K X K
=

= ⇔ =∑ ， 

樣本變異數 2 2

1

1
( )

n

i
k

S X X
n =

= −∑ 。 

為了表達方便我們以符號 ( )a b± 表示區間範圍 (a-b, a+b) 。我們以台北銀行這224期開獎資料

求得各統計數值如下： 

          n = 224， iX∑ = 121（成功次數），
121

0.54
224

X = ≈  
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          np = 224*0.55682828 = 124.73 

          σ = (1 )np P−  = 7.434824 

          2 2 21
121 (1 ) 103 (0 ) 0.248386

224
S X X = × − + × − ≈   

          2nS =7.459 

不同立場的人會選擇性喜好這四個區間 ( )np σ± 、 ( )iX σ±∑ 、 2( )np nS± 、 2( )iX nS±∑ ，作為

特定目的之信賴區間使用。前面已針對開獎機器買賣雙方說明前二個區間 ( )np σ± 、( )iX σ±∑
之用途，北銀利用 ( )np σ± 當做檢定機器是否公正之依據，機器賣方則利用 ( )iX σ±∑ 當做檢定

開是否公正之依據。 

第三方面，購買彩券的消費者對於機器與操作機器本來皆存有戒心，擔心機器不公正也

擔心開獎過程會有舞弊情事，因此對於機器與操作過程兩者會同時進行檢驗，兩種不同信賴

區間都是購買彩券的消費者關心的對象。以上所討論的情形均假定標準差固定為σ 之下所進

行之各種檢定，如果我們連開獎結果的資料分散程度也有所懷疑時，我們可能需要更進一步

討論 2( )np nS± 、 2( )iX nS±∑ 二個區間所代表的意義了。另外以台北銀行的立場而言，他們

應該最相信區間 2( )iX nS±∑ 了，因此以此區間來檢定理想的成功次數 np是否屬於區間內作

為是否買到公正的開獎機器的依據。我們也知道如果台北銀行對開獎機器之檢定結果是不公

正時，將會是一場大災難的開始，還好以這 224期開獎資料而言各種區間都包含理想的成功

次數 np。以上概念列表說明如下： 

檢定方法 使用機率分配 檢定課題 信賴區間 信賴度 

（一） B(7, 0.9680) 成功次數屬於信賴區間 [6, 7] 0.98069843 

（二） B(224, 0.55682828) 期望成功次數屬於信賴區間 ( )iX σ±∑  0.627 

（二） B(224, 0.55682828) 成功次數屬於信賴區間 ( )np σ±  0.6867 

 
接著，我們討論第三個檢驗方法皮爾森-卡方統計檢驗有序獎號與理想分配的適合度，由

式（14）與圖表（5）、（6）知道 X(1)與 X(6) 兩者機率分配圖形關於直線 x = 21 成對稱 X(2)、

X(5) 和 X(3)、X(4) 兩對機率分配圖形關於直線 x = 21 也成對稱。這是由於由小而大排列或是
由大而小排列時順位的編號的關係，因此我們比較興趣的是將圖表（ 5）、（8）同時帶入式（15）
的結果是否也會成對出現約略相等的統計值。由章節肆三的數據觀察得知 

2
(1) 24.8680X = ， 2

(2) 40.2699X = ， 2
(3) 32.0097X = ， 2

(4 ) 34.7698X = ， 2
(5) 49.2998X = ， 2

(6) 25.8960X =  
有該對稱的數據約略出現一致性增大現象，X(1)與 X(6)卡方統計值約略相等而且 X(3)與 X(4)卡方

統計值也約略相等，雖然 X(2)與 X(5)卡方統計值差距較大，但是在同一對稱組的兩個卡方統計
值會同時變大與同時變小，這個現象相當符合對稱性的性質。可是至今我們仍然想不出為何

X(2)與 X(5)這一組數據較大？又為何 X(1)與 X(6)這一組據據會較小？也就是為何X(1)與X(6)這一組

卡方統計值最小？因為由式（15）知道皮爾森-卡方統計值愈小表示式子中每項的分子均很
小，得到實際開獎的次數分配圖與理想次數分配圖密合度愈高。我們畫出圖表（12）（13）分
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別為 X(1)、X(5)的理想次數與實際次數分配比較圖，其中 X(1)的卡方值最小，X(5)的卡方值最大，
由圖中可以觀察出卡方值越小理想次數與實際次數越吻合。 

 
為甚麼 X(1)與 X(6)密合度最佳？X(2)與 X(5)密合度最差？我們尚未討論出所以然來，到目前

為止我們僅知道任意兩個相鄰有序獎號之次數分配有關。也就是 X(1)與 X(2)有關，X(2)與 X(3)

有關，X(3)與 X(4)有關，‥‥，X(5)與 X(6)有關等。任意兩個不相鄰的有序獎號之次數分配也有

關，但是不像相鄰有序獎號之關係密切。例如有序開獎號 3、5、6、25、36、42當中的號碼
5換成 10只會影響 X(2)與 X(3)變成有序獎號 3、6、10、25、36、42，但是當獎號 5換成更大
數 30時也會影響到 X(4)變成有序獎號 3、6、25、30、36、42，因此我們猜想最大與最小數受
影響程度小，排序中間者受影響程度較嚴重，又 X(2)比 X(3)容易受到影響。這個猜想大約可以

解釋為何 X(1)、X(2)與 X(3)密合度會越來越差，另外由對稱性也可以解釋為何 X(6)、X(5)與 X(4)

密合度會越來越差。我們所提出的猜想還沒有以數學方法證明，然而這些猜想也不足以解釋

為何 X(1)比 X(6)密合度佳，X(2)比 X(5)密合度佳還有 X(3)比 X(4)密合度佳？或許這一切密合度之好
壞的現象，只不夠是單純這二年來開獎的巧合而已。還有一點值得討論的是在章節參三（三）

提到皮爾森-卡方檢驗時最好選取資料量是分類個數的 4至 5倍，實際上我們取 224個資料 37
個分類，資料量大約是分類個數的 6倍。資料量大會使皮爾森-卡方值變大，會降低適合度檢
驗通過機會，觀察式（15）得知，如果同樣的 224個資料再重複選取一次，總共 448個資料，
式（15）分子放大 4倍、分母 2倍皮爾森卡方值放大 2倍

 
，但是機率分配沒有不同。因此我

們選取分類量的 6倍當資料，會導致皮爾森-卡方值增大現象，增加通過適合度檢驗的難度。
     最後，我們還討論到很重要的一點便是，從今以後要在其它科學實驗之後多多利用皮爾

森-卡方檢驗方法進行驗證實驗數據與猜測模式之間的適合度，不能僅由目測兩者圖形之外觀
即輕率下結論。 
陸、結論 

每一個買樂透彩券的人內心最期待的不外乎開獎的公正性與中獎機率，由前面章節伍的

討論中得知出現連續整數的機率為 0.55682828比完全不連續的機率大，因此建議購買樂透的
人最好挑選有連續整數的彩券。另外一項有趣的事情是到底挑哪些號碼比較省時又不傷腦

筋，我們也給購買樂透的人如下的建議，所挑選的號碼可以隨機從前一期 6個中獎號碼當中
取出一個號碼再從前一期 36個未中獎號碼任取出 5個這樣比較可能中獎，理由很簡單： 
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前一期中獎號這一期出現一個的機率
6 36

1 5
42
6

6 376992 0.431194105
5245786

C C
C
⋅ ×= = ， 

前一期中獎號這一期皆不出現的機率
6 36
0 6

42
6

1947792 0.371306035
5245786

C C
C

⋅ = = ， 

前一期中獎號這一期至少出現二個的機率 1-0.431194105-0.371306035 = 0.19749986， 
前一期中獎號這一期至少出現一個的機率 1-0.371306035 = 0.628693965。但是千萬記得這

個不是中獎機率。 
最後回到一開始的研究動機，電子媒體每晚有報樂透明牌的帶狀節目，平面媒體也不甘

示弱開闢整個版面專門報導明牌消息，而我們看到的是電子媒體上竟然出現一些新聞主播也

在報明牌的節目中，他們在節目中引一些似是而非的理由，穿鑿附會一番然後串聯出一堆數

字，就是所謂明牌，讓我們很懷疑他們的知識水平如何能當上主播。經過我們的推論與檢定，

我們相信台北銀行的開獎是公正的，媒體的名牌消息只是八卦不需理會。最後再提出一點，

雖然我們在前一段主張由前一期 6個獎號中任取一個號碼搭配前一期未開出的 36個獎號中任

取 5個，然而每當選好了 6個號碼，在還沒開獎之前這一組號碼完全中獎的機會永遠只有 42
6

1
C

而已。這就是機率迷人的地方。 
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捌、附錄 

台北銀行第 091001期至 093025期樂透彩開獎號碼 

期別  原始落球順序 特 大小排序號碼 特 

連續整數
1成功 
0失敗 

連續 32
期成功次
數 

0.968信
心支持公
正性  

091001 103213 4 9 3337 4 9 1013323337 1      

091002 28311635 6 302 6 16283233352 1      
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091003 7 9 2934 393616 7 9 2934363916 0      

091004 13392830 25292113252829303921 1      

091005 1739 3 15 11 134 1 3 1115173934 0      

091006 16 2 1529 4 3339 2 4 1516293339 1      

091007 25392038 29372820252937383928 1      

091008 1 6 7 12 422035 1 6 7 12204235 1      

091009 24203619 7 1226 7 121920243626 1      

091010 321015 2 302336 2 101523303236 0      

091011 40 6 2029 383541 6 202935384041 0      

091012 30124032 35203412203032354034 0      

091013 29 4 1023 391436 4 101423293936 0      

091014 4 402721 14 512 4 5 1421274012 1      

091015 36161226 8 345 8 12162634365 0      

091016 1529 5 36 13101 5 10131529361 0      

091017 5 25 2 16 32 9 7 2 5 9 1625327 0      

091018 3221 9 27 31 6 2 6 9 212731322 1      

091019 5 182526 354229 5 182526354229 1      

091020 22313425 21191319212225313413 1      

091021 26373213 30204 1320263032374 0      

091022 2737 7 10 171428 7 101417273728 0      

091023 202621 6 373627 6 202126363727 1      

091024 15361224 14391 1214152436391 1      

091025 10212917 22122510121721222925 1      

091026 24 9 27 5 39 615 5 6 9 24273915 1      

091027 18 2 1 7 8 4 9 1 2 4 7 8 189 1      

091028 19153433 22232015192223333420 1      

091029 37233611 33313411233133363734 1 每一組 0.968信  

091030 361817 7 15288 7 15171828368 1 連續32期心支持  

091031 26413321 37252021252633374120 1 成功次數 成功失敗 組別

091032 42301727 15 7 5 7 15172730425 0 20 1 1

091033 9 271836 20 2 4 2 9 182027364 0 19 1 2

091034 21321423 27 235 2 142123273235 0 18 1 3

091035 3 4 3235 121929 3 4 1219323529 1 19 1 4

091036 34 6 2210 27197 6 10192227347 0 18 1 5

091037 41273919 18344018192734394140 1 19 1 6

091038 241411 8 363123 8 111424313623 0 18 1 7

091039 26101542 16273 1015162627423 1 18 1 8

091040 34181913 28389 1318192834389 1 18 1 9

091041 2921 1327 41231713212327294117 0 17 1 10

091042 4 142015 114110 4 111415204110 1 18 1 11

091043 3037 9 35 133228 9 133032353728 0 18 1 12

091044 28 2 6 37 1 2131 1 2 6 21283731 1 19 1 13
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091045 4 1133 8 263937 4 8 112633 3937 0 19 1 14

091046 374112 4 5 3927 4 5 1237394127 1 19 1 15

091047 32123322 13 625 6 121322323325 1 20 1 16

091048 12272825 8 1730 8 121725272830 1 21 1 17

091049 1 5 1918 9 3137 1 5 9 18193137 1 22 1 18

091050 3812 2315 11373111121523373831 1 22 1 19

091051 8 192015 12 117 1 8 1215192017 1 22 1 20

091052 4029 2 1 8 2017 1 2 8 20294017 1 22 1 21

091053 1829 7 26 19 533 5 7 1819262933 1 23 1 22

091054 27 9 2 1 393726 1 2 9 27373926 1 24 0 23

091055 42 3 21 9 8 1741 3 8 9 17214241 1 24 0 24

091056 26333416 30223 1622263033343 1 24 0 25

091057 34133830 3 4035 3 133034384035 0 23 1 26

091058 17352933 40 412 4 172933354012 0 22 1 27

091059 22 4 3117 12 3 7 3 4 121722317 1 22 1 28

091060 27241033 21127 1012212427337 0 21 1 29

091061 31121334 28172712131728313427 1 21 1 30

091062 42203529 8 3831 8 202935384231 0 20 1 31

091063 36 4 1524 10181 4 1015182436 1 0 19 1 32

091064 3828 8 17 21 915 8 9 1721283815 1 20 1 33

091065 23343031 41244223243031344142 1 21 1 34

091066 143934 3 384226 3 143438394226 1 22 1 35

091067 15 8 7 1 262110 1 7 8 15212610 1 22 1 36

091068 231620 8 14 713 7 8 1416202313 1 23 1 37

091069 32194116 24113911161924324139 0 22 1 38

091070 18 3 1120 402812 3 111820284012 0 22 1 39

091071 30201531 35221415202230313514 1 22 1 40

091072 34114217 404133111734 40414233 1 22 1 41

091073 39 8 2617 25 213 2 8 1725263913 1 23 1 42

091074 23403228 22 725 7 222328324025 1 23 1 43

091075 17153722 33284115172228333741 0 23 1 44

091076 40 5 2 37 282329 2 5 2328374029 0 22 1 45

091077 1 6 3814 30 934 1 6 9 14303834 0 22 1 46

091078 19293520 7 3230 7 192029323530 1 22 1 47

091079 8 154134 7 1933 7 8 1519344133 1 22 1 48

091080 342410 1 394142 1 102434394142 0 21 1 49

091081 5 121133 40251 5 11122533401 1 21 1 50

091082 3039 9 41 103426 9 103034394126 1 21 1 51

091083 6 40 4 21 7 2635 4 6 7 21264035 1 21 1 52

091084 37142732 4 2612 4 142627323712 1 21 1 53

091085 13113225 41312111132531324121 1 21 1 54

091086 18384124 21 932 9 182124384132 0 20 1 55

091087 37324031 33 330 3 313233374030 1 20 1 56
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091088 20344132 11303911203032344139 0 19 1 57

091089 42232036 35127 1220233536427 1 20 1 58

091090 9 132118 26123 9 12131821263 1 21 1 59

091091 19403339 20 7 5 7 19203339405 1 21 1 60

091092 34 273319 41 411 4 192733344111 1 22 1 61

091093 4241 1 25 101811 1 101825414211 1 22 1 62

091094 11 4 1 39 181310 1 4 1113183910 0 22 1 63

091095 13352128 30 827 8 132128303527 0 22 1 64

091096 10111440 13163210111314164032 1 22 1 65

091097 20373039 24101910202430373919 0 21 1 66

091098 41112218 25233111182223254131 1 21 1 67

091099 26241130 39144111142426303941 0 20 1 68

092001 39421114 20362311142036394223 0 19 1 69

092002 35121310 6 1427 6 101213143527 1 20 1 70

092003 9 151339 373510 9 131535373910 0 20 1 71

092004 41311714 20103910141720314139 0 19 1 72

092005 362841 2 18 323 2 3 1828364123 1 19 1 73

092006 19283921 6 314 6 19212831394 0 18 1 74

092007 24 5 1310 3 9 7 3 5 9 1013247 1 18 1 75

092008 27151321 16383913151621273839 1 19 1 76

092009 154131 7 331227 7 121531334127 0 19 1 77

092010 3315 4 21 352831 4 152128333531 0 19 1 78

092011 16373429 3 1733 3 161729343733 1 19 1 79

092012 422521 2 5 343 2 5 212534423 0 18 1 80

092013 33373238 24271324273233373813 1 19 1 81

092014 9 2 35 7 5 2819 2 5 7 9 283519 0 18 1 82

092015 25 1 3018 5 3221 1 5 1825303221 0 17 1 83

092016 21284233 35303721283033354237 0 16 1 84

092017 36221538 40203215202236384032 0 15 1 85

092018 40203821 11182211182021384022 1 15 1 86

092019 27152331 19 317 3 151923273117 0 15 1 87

092020 7 392537 323420 7 253234373920 0 14 1 88

092021 1428 1 42 211319 1 131421284219 1 15 1 89

092022 42 7 1221 3 3438 3 7 1221344238 0 14 1 90

092023 5 154124 17 321 3 5 1517244121 0 13 1 91

092024 271538 5 122116 5 121521273816 0 12 1 92

092025 34374027 9 386 9 27343738406 1 12 1 93

092026 2725 6 4 26232 4 6 232526272 1 12 1 94

092027 29191527 18286 1518192728296 1 13 1 95

092028 38104024 19 521 5 101924384021 0 13 1 96

092029 39122214 8 4138 8 121422394138 0 12 1 97

092030 22 6 1618 112923 6 111618222923 0 12 1 98

092031 6 3523 4 292711 4 6 2327293511 0 11 0 99
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092032 244222 4 5 3911 4 5 2224394211 1 12 1 100

092033 41101626 2 2414 2 101624264114 0 12 1 101

092034 241028 1 41176 1 10172428416 0 11 0 102

092035 4 311821 7 3615 4 7 1821313615 0 11 0 103

092036 4 222427 372618 4 222426273718 1 12 1 104

092037 272025 8 331119 8 112025273319 0 11 0 105

092038 27 9 1624 122814 9 121624272814 1 12 1 106

092039 16351029 1 3320 1 101629333520 0 11 0 107

092040 1035 6 25 12235 6 10122325355 0 10 0 108

092041 1 271337 202231 1 132022273731 0 10 0 109

092042 16322811 20 210 2 111620283210 0 10 0 110

092043 343313 6 263935 6 132633343935 1 10 0 111

092044 28374126 211734172126 28374134 0 10 0 112

092045 20233411 33224211202223333442 1 10 0 113

092046 10362541 3 440 3 4 1025364140 1 11 0 114

092047 3 101528 24 526 3 5 1015242826 0 11 0 115

092048 14 1 2441 5 3936 1 5 1424394136 0 11 0 116

092049 9 411237 112127 9 111221374127 1 12 1 117

092050 11252934 14263811142526293438 1 12 1 118

092051 10361120 9 1439 9 101114203639 1 13 1 119

092052 9 1 3428 18 640 1 6 9 18283440 0 13 1 120

092053 4 143935 25287 4 14252835397 0 12 1 121

092054 23321726 4 277 4 17232627327 1 13 1 122

092055 5 403527 321737 5 172732354037 0 13 1 123

092056 3136 4 18 9 3529 4 9 1831353629 1 14 1 124

092057 21244112 11 228 2 111221244128 1 14 1 125

092058 6 103615 37282 6 10152836372 1 14 1 126

092059 40 3 3612 263322 3 122633364022 0 13 1 127

092060 42203035 25 6 3 6 20253035423 0 13 1 128

092061 9 1 2225 121642 1 9 1216222542 0 13 1 129

092062 30233417 22 2 9 2 17222330349 1 14 1 130

092063 36401235 19152912151935364029 1 15 1 131

092064 2 201136 152432 2 111520243632 0 14 1 132

092065 2928 4 13 153841 4 131528293841 1 15 1 133

092066 36311912 37392812193136373928 1 16 1 134

092067 21131736 23332913172123333629 0 16 1 135

092068 28 4 9 33 124041 4 9 1228334041 0 15 1 136

092069 3 26 6 22 163234 3 6 1622263234 0 15 1 137

092070 7 36 9 8 143930 7 8 9 14363930 1 15 1 138

092071 33 7 3723 191721 7 171923333721 0 15 1 139

092072 322239 6 19 8 4 6 8 192232394 0 15 1 140

092073 233227 9 112426 9 112324273226 1 16 1 141

092074 29123319 41 430 4 121929334130 0 16 1 142
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092075 21141122 23282511142122232825 1 16 1 143

092076 14 3 4030 1 2213 1 3 1422304013 0 16 1 144

092077 27363433 14383014273334363830 1 16 1 145

092078 36242819 7 2126 7 192124283626 0 15 1 146

092079 6 101528 173226 6 101517283226 0 15 1 147

092080 2437 3 40 23345 3 23243437405 1 16 1 148

092081 8 151921 233125 8 151921233125 0 15 1 149

092082 31322242 9 2127 9 212231324227 1 15 1 150

092083 1 112725 2 1533 1 2 1115252733 1 15 1 151

092084 3 31 1 40 252833 1 3 2528314033 0 15 1 152

092085 5 3118 2 343039 2 5 1830313439 1 16 1 153

092086 33312439 35101610243133353916 0 15 1 154

092087 32 5 34 7 312214 5 7 2231323414 1 16 1 155

092088 22152032 35133413 152022323534 0 15 1 156

092089 31124235 16 6 2 6 12163135422 0 14 1 157

092090 25123933 5 241 2 5 1225333941 0 13 1 158

092091 5 423432 412840 5 283234414240 1 14 1 159

092092 164225 2 34 313 2 3 1625344213 1 15 1 160

092093 3 3317 8 342438 3 8 1724333438 1 16 1 161

092094 9 33 2 41 36 440 2 4 9 33364140 0 15 1 162

092095 2820 3 15 4 197 3 4 151920287 1 15 1 163

092096 301640 9 292413 9 162429304013 1 16 1 164

092097 37 6 2820 36237 6 20232836377 1 16 1 165

092098 2925 1 31 243718 1 242529313718 1 16 1 166

092099 4 351727 14341 4 14172734351 1 17 1 167

092100 1121 1 12 403624 1 111221364024 1 18 1 168

092101 14211936 24333914192124333639 0 18 1 169

092102 3 33 8 22 284135 3 8 2228334135 0 17 1 170

092103 34 1 1039 114218 1 101134394218 1 18 1 171

092104 17184026 2 2430 2 171824264030 1 19 1 172

093001 4023 5 22 1 219 1 2 5 22234019 1 19 1 173

093002 39 9 12 16 283432 9 121628343932 0 19 1 174

093003 12 2 3241 293622 2 122932364122 0 18 1 175

093004 14 8 25 1 9 616 1 6 8 9 142516 1 19 1 176

093005 24113339 5 4026 5 112433394026 1 19 1 177

093006 38333119 5 364 5 19313336384 0 19 1 178

093007 8 3618 9 232425 8 9 1823243625 1 20 1 179

093008 6 233735 31 119 1 6 2331353719 0 19 1 180

093009 11321233 34 721 7 111232333421 1 20 1 181

093010 17362337 40 9 3 9 17233637403 1 20 1 182

093011 7 361920 37 930 7 9 1920363730 1 20 1 183

093012 2631 8 2 133825 2 8 1326313825 0 20 1 184

093013 141810 6 1 2513 1 6 1014182513 0 19 1 185
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093014 3 24 7 12 32 538 3 5 7 12243238 0 19 1 186

093015 411129 7 341318 7 111329344118 0 18 1 187

093016 38182419 15413915181924384139 1 19 1 188

093017 331129 4 172614 4 111726293314 0 19 1 189

093018 40133512 37301512133035374015 1 20 1 190

093019 42261219 37352012192635374220 0 19 1 191

093020 6 183628 251229 6 121825283629 0 18 1 192

093021 173337 8 11 712 7 8 1117333712 1 18 1 193

093022 1824 8 1 40 434 1 4 8 18244034 0 18 1 194

093023 233521 1 342422 1 212324343522 1 18 1 195

093024 41361511 7 3018 7 111530364118 0 17 1 196

093025 33403928 23274 2327283339404 1 17 1 197

 
 


